
G Y A K O R L Ó  F E L A D A T O K  

Döntéselmélet 



Lineáris programozás I 

Egy vállalat kétféle terméket gyárt, az A és B termékeket. A 
következő adatok ismertek: 

 

 

 

 

A vállalat éves munkaóra-kapacitása 1440 óra, a beszerezhető 
alapanyag éves mennyisége 240 tonna. Továbbá figyelembe 
kell venni, hogy a B termékből maximálisan 50 db-ot  szabad 
csak gyártani. 

Határozzuk meg a maximális nyereséget biztosító termelési 
tervet! 
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A B 

Eladási ár (eFt/db) 1000 800 

Termelési költség (eFt/db) 400 300 

Munkaóraigény (óra/db) 15 20 

Alapanyagigény (t/db) 3 2 



Matematikai feladat 

Termékek: 𝐴, 𝐵 (ezekből 𝑥 és 𝑦 darabot gyártunk. 
 

Nyereség=Árbevétel-Költségek=(1000 − 400)𝑥 +
(800 − 300)𝑦 = 600𝑥 + 500𝑦  célfüggvény 
 

Korlátozó feltételek: 

Munkaóra igény: 15𝑥 + 20𝑦 ≤ 1440 

Alapanyagigény: 3𝑥 + 2𝑦 ≤ 240 

Maximális gyártási mennyiség: 𝑦 ≤ 50 

Minimális gyártási mennyiség: 𝑥, 𝑦 ≥ 0 
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Grafikus módszer 

Egyenlőtlenségek: 

𝑥 ≥ 0, 𝑦 ≥ 0, 𝑦 ≤ 50 
𝑦 ≤ −3/2 ∗ 𝑥 +  120 
𝑦 ≤ −3/4 ∗ 𝑥 + 72 

Célfüggvény:  
600𝑥 + 500𝑦  

Ábrázoljuk grafikus módszer segítésével! 
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𝑌 = 50 

X 

Y 

600𝑥 + 500𝑦 
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𝑌 = 50 

X 

Y 

600𝑥 + 500𝑦 

(64,24)  ≫  50400 

(80,0)  ≫  48000 

(29.3,50)  ≫  42580 

(0,50)  ≫  25000 

(0,0)  ≫  0 

X 

Y 



Megoldás I. 

A feladat megoldása: 

A termékből gyártsunk 64 db-ot, B termékből 24 db-ot, 
és akkor a nyereségünk maximálisa lesz vagyis: 50400 
e Ft 
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Szimplex módszer 

Oldjuk meg a feladatot szimplex módszer segítségével! 

 

Korlátozó feltételek: 

Munkaóra igény: 15𝑥1 + 20𝑥2 + 1𝑥3 = 1440 

Alapanyagigény: 3𝑥1 + 2𝑥2 + 1𝑥4 = 240 

Maximális gyártási mennyiség: 𝑥2 + 1𝑥5 = 50 

Minimális gyártási mennyiség:𝑥1, 𝑥2, 𝑥3, 𝑥4, 𝑥5 ≥ 0 
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Induló tábla 

 Írjuk fel a feladathoz az induló táblát (együttható 
mátrixot)! 

 

 

 

 

 

 

 A (0,0) koordinátájú pontból indulunk. 
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a1 a2 a3 a4 a5 b 

a3 15 20 1 0 0 1440 

a4 3 2 0 1 0 240 

a5 0 1 0 0 1 50 

-z -600 -500 0 0 0 0 



Induló tábla 

 Határozzuk meg a generáló elemet 
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a1 a2 a3 a4 a5 b 

a3 15 20 1 0 0 1440 

a4 3 2 0 1 0 240 

a5 0 1 0 0 1 50 

-z -600 -500 0 0 0 0 



Szimplex módszer 

 Generáljunk új táblát, keressünk új generáló elemet! 

 

 

 

 

 

 

 

 Itt kaptuk meg a (80,0) koordinátájú pontot. 
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a1 a2 a3 a4 a5 b 

a3 0 10 1 -5 0 240 

a1 1 2/3 0 1/3 0 80 

a5 0 1 0 0 1 50 

-z 0 -100 0 200 0 48000 



Szimplex módszer 

 Generáljunk új táblát! 

 

 

 

 

 

 

 

 Itt kaptuk meg a (64,24) koordinátájú pontot. 
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a1 a2 a3 a4 a5 b 

a2 0 1 1/10 -1/2 0 24 

a1 1 0 0 64 

a5 0 0 1 50 

-z 0 0 10 150 0 50400 



Megoldás I. 

A feladat megoldása: 

A termékből gyártsunk 64 db-ot, B termékből 24 db-ot, 
és akkor a nyereségünk maximálisa lesz vagyis: 50400 
e Ft 
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Lineáris programozás II 

Vendégek jönnek, akiknek szendvicseket készítünk. Négy előre szeletelt kenyerünk 
van, mindegyikében 20-20 szelet található. Vajunk van bőven, amivel a 
kenyereket megkenhetjük. Korábbi bevásárlásainkból még van a kamrában három 
doboz szardínia, melyekben 6-6 hal található. Azonban ezeket meg kell felezni, és 
a gerincüket kivenni, mert van, akinek az apró csontok kellemetlenek. Így egy 
szendvicsre majd fél halat teszünk.  

Vettünk egy csomag előre, négyzetlakú kockára vágott sajtot. Szerencsénk volt, 
mert az eredetileg 40 lapkából álló csomagba reklám céljából még 5 lapkát tettek 
ingyen. Egy pár gyulai kolbászt vékonyra szelve 62 karikát kaptunk. Szalámit is 
vettünk szokás szerint szeletelve. Otthon derült ki, hogy a szeletek száma 66. 
Kétféle szendvicset készítünk. Az egyiken egy szelet sajtra teszünk egy fél 
szardíniát és egy szalámit. A másikra csak egy fél szelet sajt jut, de van rajta három 
karika kolbász és két szalámi.  

Írjuk fel azt a matematikai feladatot, amelynek megoldása megadja, hogy hányat 
kell a kétféle szendvicsből készíteni, hogy összesen a lehető legtöbb darabot 
kapjuk! 
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Matematikai feladat 

Termékek:  

2 különféle szendvics van: 𝐴, 𝐵, ezekből x és y db-ot állítunk 
elő. 

Célfüggvény:  

Maximális szendvics szám: 𝑥 + 𝑦 

Korlátozó feltételek: 

Termék szélsőérték: 𝑥 + 𝑦 ≤ 80, x ≥ 0, y ≥ 0 

Szardínia: 0,5𝑥 ≤ 18 

Sajt: 𝑥 + 0,5𝑦 ≤ 45 

Kolbász: 3𝑦 ≤ 62 

Szalámi: 𝑥 + 2𝑦 ≤ 66 
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Grafikus módszer 

Egyenlőtlenségek: 

𝑥 ≥ 0, 𝑦 ≥ 0, x + 𝑦 ≤ 80 
x ≤ 36 

𝑦 ≤ −2𝑥 + 90 

𝑦 ≤
62

3
 

𝑦 ≤ −
1

2𝑥
+ 33 

Célfüggvény:  
𝑥 + 𝑦  

Ábrázoljuk grafikus módszer segítésével! 
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𝑥 = 36 

𝑌 = 62/3 

X 

Y 
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(36,15)  ==>  51 

(26,20)  ==>  46 

(36,0)  ==>  36 

(0,20)  ==>  20 

(0,0)  ==>  0 

X 

Y 



Megoldás II. 

Feladat megoldása: 

 A termékből gyártsunk 36 db-ot, B termékből 15 db-
ot, és akkor a darabszám maximális  lesz vagyis: 51 
db. 
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Szimplex módszer 

Oldjuk  meg a feladatot szimplex módszer segítségével! 

Korlátozó feltételek: 
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Lineáris programozás III 

A és B textília jellegű termékeket azonos alapanyagból gyártjuk. Ebből A-
hoz 2 m, B-hez 5 m szükséges minden egyes méter késztermék 
előállításához, és amelyből hetente legfeljebb 3.000 méter áll 
rendelkezésünkre. 

Egységnyi termelési költségek A-ra 20 Ft/m és B-re 30Ft/m, amelyek heti 
összegzett költsége nem haladhatja meg a 18.000 Ft-ot. 

A gyártáshoz felhasználunk bizonyos segédanyagot, amelyből A-hoz 1 m-t, 
B-hez 1/2 m-t használunk fel. A felhasznált segédanyagok heti mennyisége 
nem haladhatja meg a 700 m-t. 

Előzetes felmérés szerint A-ból hetente legalább 100 m-re van szükség. 

A rendelkezésre álló gépparkkal a B-ből hetente legfeljebb 400 m 
gyártható. 

A termelés nyeresége termékegységre vetítve A terméken 2 Ft, B-n 6 Ft 

Határozzuk meg a maximális nyereséget biztosító tervet! 
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Matematikai feladat 

Termékek: 𝐴, 𝐵 (ezekből 𝑥 és 𝑦 darabot gyártunk. 
 

Nyereség=árbevétel-költségek=2𝑥 + 6𝑦  
célfüggvény 
 

Korlátozó feltételek: 

Alapanyag: 2𝑥 + 5𝑦 ≤ 3000 

Termelési költség: 20𝑥 + 30𝑦 ≤ 18000 

Segédanyag: x + 1/2𝑦 ≤ 700 

Minimális gyártási mennyiség: 𝑥 ≥ 100, 𝑦 ≥ 0, 𝑦 ≤ 400 

 
Szikora Péter - Döntéselmélet - Gyakorló feladatok 

22 



Grafikus módszer 

Egyenlőtlenségek: 

𝑥 ≥ 100, 𝑦 ≥ 0, 𝑦 ≤ 400 
𝑦 ≤ −2/5𝑥 + 600 
𝑦 ≤ −2/3𝑥 + 600 
𝑦 ≤ −2𝑥 + 1400 

Célfüggvény:  
2𝑥 + 6𝑦  

Ábrázoljuk grafikus módszer segítésével! 
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X 

Y 

𝑋
=

1
0

0
 

𝑌 = 400 

2𝑥 + 6y 
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X 

Y 

(300,400)  ==>  3000 

(100,400)  ==>  2600 

(600,200)  ==>  2400 

(700,0)  ==>  1400 

(100,0)  ==>  200 



Megoldás III. 

Feladat megoldása: 

 A termékből gyártsunk 300 db-ot, B termékből 400 
db-ot, és akkor a nyereségünk maximális lesz vagyis: 
3000 Ft. 
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Lineáris programozás IV. 

Korlátozó feltételek: 
−𝑥1 + 𝑥2 + 𝑥3 − 𝑥4 ≤ 1 
𝑥1 − 3𝑥2 − 𝑥3 + 3𝑥4 ≤ 1 

𝑥1 + 𝑥2 − 𝑥3 − 𝑥4 ≤ 5 
𝑥1, 𝑥2, 𝑥3, 𝑥4  ≥ 0 

Célfüggvény: 
𝑥1 + 2𝑥2 − 𝑥3 − 2𝑥4 ≫ 𝑀𝐴𝑋 
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Lineáris programozás IV. 

Korlátozó feltételek: 
−𝑥1 + 𝑥2 + 𝑥3 − 𝑥4 + 𝑥5 = 1 
𝑥1 − 3𝑥2 − 𝑥3 + 3𝑥4 + 𝑥6 = 1 

𝑥1 + 𝑥2 − 𝑥3 − 𝑥4 + 𝑥7 = 5 
𝑥1, 𝑥2, 𝑥3, 𝑥4, 𝑥5, 𝑥6, 𝑥7 ≥ 0 

Célfüggvény: 
𝑥1 + 2𝑥2 − 𝑥3 − 2𝑥4 ≫ 𝑀𝐴𝑋 
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Induló tábla 

 Írjuk fel a feladathoz az induló táblát (együttható 
mátrixot)! 

 

 

 

 

 

 

 A (0,0,0,0) koordinátájú pontból indulunk. 
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a1 a2 a3 a4 a5 a6 a7 b 

a5 -1 1 1 -1 1 0 0 1 
a6 1 -3 -1 3 0 1 0 1 
a7 1 1 -1 -1 0 0 1 5 
-z -1 -2 1 2 0 0 0 0 



Induló tábla 

 Határozzuk meg a generáló elemet 
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a1 a2 a3 a4 a5 a6 a7 b 

a5 -1 1 1 -1 1 0 0 1 
a6 1 -3 -1 3 0 1 0 1 
a7 1 1 -1 -1 0 0 1 5 
-z -1 -2 1 2 0 0 0 0 



Induló tábla 

 Generáljunk új táblát, keressünk új generáló elemet! 

 

 

 

 

 

 

 

 Itt kaptuk meg a (0,1,0,0) koordinátájú pontot. 

. 
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a1 a2 a3 a4 a5 a6 a7 B 

a2 -1 1 1 -1 1 0 0 1 
a6 -2 0 2 0 3 1 0 4 
a7 2 0 -2 0 -1 0 1 4 
-z -3 0 2 0 2 0 0 2 



Induló tábla 

 Generáljunk új táblát 

 

 

 

 

 

 

 

 Itt kaptuk meg a (2,3,0,0) koordinátájú pontot. 

. 
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a1 a2 a3 a4 a5 a6 a7 B 

a2 0 1 0 -1 1/2 0 1/2 3 
a6 0 0 0 0 2 1 0 8 
a1 1 0 -1 0 -1/2 0 1/2 2 
-z 0 0 0 0 1/2 0 3/2 8 



Megoldás IV. 

Feladat megoldása: 

 𝑥1  = 2, 𝑥2 = 3, és a maximális érték pedig 8 egység 
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Lineáris programozás V. 

Valaki látogatókat vár. Hogy meg tudja vendégelni őket, 
szendvicseket készít, méghozzá két különböző fajtát. Az 
előre megvásárolt sajtot és sonkát kis szeletekre, az 
uborkát karikákra vágja, a szalámit meg eleve szeletelve 
vette. Van otthon egy kis üveg kapribogyója, amit most 
fel fog használni. A szelet kenyereket megvajazza, majd 
két recept szerint készíti el a szendvicseket: 

 

 

 

 

Szikora Péter - Döntéselmélet - Gyakorló feladatok 

34 

1. fajta: 4 szelet sajt, 1 szelet sonka, 5 szelet szalámi. 1 karika uborka. 

2. fajta: 3 szelet sajt, 3 szelet sonka, 2 szelet szalámi, egy kapribogyó. 

 

sajt 151 szelet 

sonka 85 szelet 

szalámi 159 szelet 

uborka 35 karika 

kapribogyó 30 darab 

Mielőtt a megvajazott szeleteket feldíszítené, megszámolja, hogy az 
alapanyagokból mennyi áll rendelkezésre. Úgy szeretné az alapanyagokat 
felhasználni, hogy a két szendvicsből együttesen a lehető legtöbb darab 
készüljön el. 
 



Lineáris programozás VI. 

A fürdőszoba felújításakor lecseréljük a csempét a falakon. 
Kétféle csempét szeretnénk felrakni, a felső részre világoskék 
színűt, az alsó részre pedig sötétkéket. Összesen 30m2 falat 
kell burkolni.  

A világoskék csempéből 2,2m2–nyit tartalmaz egy doboz és 
4500Ft-ba kerül, míg a sötétkéket 1,5m2-es csomagokban 
árulják 3900Ft-ért. A világoskék csempéből mindenképpen 
többet szeretnénk, de legfeljebb 80%-kal.  

Hány dobozzal vásároljunk a különböző színű csempékből, 
hogy a lehető legolcsóbban tudjuk megoldani a fürdőszoba 
burkolását? 
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